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ΘΕΜΑ 1ο
Α. Απόδειξη στη σελ. 150 του σχολικού βιβλίου. 
 
Β. Ορισµός στη σελ. 65 του σχολικού βιβλίου. 
 
Γ. α. → Λ 
 β. → Σ 
 γ. → Λ 
 δ. → Σ 
 ε. → Σ 
 
ΘΕΜΑ 2ο
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β.  
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γ. 4,9s 2,2CV 0,55 55% 10%
x 4 4

= = = = >  

 Άρα το δείγµα δεν είναι οµοιογενές. 
 
 
 
ΘΕΜΑ 3ο

α. ,    ( ) 3 2f x x 6x αx 7= − + − x R∈

 ,  ( ) 2f x 3x 12x α′ = − + x R∈

 ,  ( )f x 6x 12′′ = − x R∈

 
  ( ) ( ) 22f x f x 15 3x′′ ′+ + = ⇔

 ( ) ( )2 22 6x 12 3x 12x α 15 3x− + − + + = ⇔  

 12x 224 3x− + 12x− 2α 15 3x+ + = ⇔  
  α 24 15 α 9= − ⇔ =
 
 

β. ( ) ( )2

2 2x 1 x 1 x 1

3 x 1f x 3x 12x 9lim lim lim
x 1 x 1→ → →

−′ − +
= =

− −

( )
( )

x 3

x 1

−

− ( )x 1+
 

 ( ) ( ) ( )
x 1

3 x 3 3 1 3 3 2
lim 3

x 1 1 1 2→

− − −
= = =

+ +
−

x

 

 
 
γ. Η εφαπτοµένη είναι // στην  άρα y 3= − ( )0f x 3′ = − ⇔  

  2 2 2
0 0 0 0 0 03x 12x 9 3 3x 12x 12 0 x 4x 4 0− + = − ⇔ − + = ⇔ − + =

  ( )2
0 0x 2 0 x− = ⇔ = 2

0

 
  ( ) 3 2f 2 2 6 2 9 2 7 8 24 18 7 5= − ⋅ + ⋅ − = − + − = −

 
 (α’ τρόπος) 
  άρα ( ) ( )( )0 0y f x f x x x′= = −

 ( ) ( )( ) ( )y f 2 f 2 x 2 y 5 3 x 2 y 3x 1′− = − ⇔ + = − − ⇔ = − +  
 
 (β’ τρόπος) 



 Ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτοµένης είναι ( )f 2 3′ = −  άρα η ευθεία είναι της µορφής 
 και διέρχεται από το σηµείο y 3x β= − + ( )A 2,  5−  οπότε: 

  5 3 2 β β 1− = − ⋅ + ⇔ =
 
 Η εξίσωση της εφαπτοµένης είναι: y 3x 1= − + . 
 
 
ΘΕΜΑ 4ο

Α. α. ( ) 2xf x ln x λ 6λ 2
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= − + − + ,  x 0>

  ( ) 1 1 2 xf x
x 2 2x

−′ = − = ,  x 0>
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  Άρα f γνησίως αύξουσα για ( ]x 0,  2∈  και 

          f γνησίως φθίνουσα για [ )x 2,  ∈ +∞  
 
 
 β.  ολικό µέγιστο της γραφικής παράστασης της f για . ( ) 2f 2 ln 2 λ 6λ 1= + − + x 2=

 
 
B. α) f   στο [  και επειδή )2,  + ∞
   θα είναι f (  2 3 4 5 8< < < < 2) f (3) f (4) f (5) f (8)> > > >
  δηλαδή f (  8) f (5) f (4) f (3) f (2)< < < <
 
  ( ) ( ) ( ) ( )2 2R f 2 f 8 ln 2 λ 6λ 1 ln8 4 λ 6λ 2= − = + − + − − + − + =  

   2 2ln 2 λ 6λ 1 ln8 4 λ 6λ 2+ − + − + − + − =

  2 13 ln 3 ln
8 4

+ = +  

 



  ( ) 2 2
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4δ t f 4 ln 4 λ 6λ 2 ln 4 λ 6λ
2

= = = − + − + = + −  

 
 β) { }Α λ Ω /  R δ 2= ∈ + < −  

  21R δ 2 3 ln ln 4 λ 6λ 2
4

+ < − ⇔ + + + − < − ⇔  

  3 ln1 ln 4+ − ln 4+ 2λ 6λ 2 0+ − + < ⇔  
   2λ 6λ 5 0− + <
 
   ( )22∆ β 4αγ 6 4 1 5 36 20 16= − = − − ⋅ ⋅ = − =
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   και  οπότε: (λ 1,  5∈ ) λ Ω∈
 
  { }Α 2,  3,  4=  και επειδή τα απλά ενδεχόµενα του Ω είναι ισοπίθανα από κλασικό  

  ορισµό της πιθανότητας ( ) ( )
( )

N A 3P A 0,03 3%
N Ω 100
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