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ΘΕΜΑ Α 
Α1. Απόδειξη στη σελ. 93 
 
Α2. Ορισµός στη σελ. 87 
 
Α3. Ορισµοί στη σελ. 140 
 
Α4. α. → Σ 
 β. → Λ 
 γ. → Σ 
 δ. → Λ 
 ε. → Λ 
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 Άρα ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτοµένης στο 0x 0=  είναι ( ) 1f 0 1
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Β3. ( )εφω λ f 0 1′= = = − , άρα 3πω
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ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Η πρώτη κλάση είναι [ ]a,  a c+  και η δεύτερη [ ]a c,  a 2c+ + , άρα a 0=   

 και 
a 0a c a 2c 6 2a 3c 12 3c 12 c 4
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=+ + +
= ⇔ + = ⇔ = ⇔ =  

 
 
Γ2.  
ΑΠΩΛΕΙΑ 
ΒΑΡΟΥΣ ΣΕ 

ΚΙΛΑ 

ΚΕΝΤΡΟ ΚΛΑΣΗΣ
xi 

ΣΥΧΝΟΤΗΤΑ 
vi 

i ix v  ix x− ( )2
ix x−  ( )2

i ix x v−

[0 – 4) 2 20 40 –8 64 1280 
[4 – 8) 6 40 240 –4 16 640 
[8 – 12) 10 45 450 0 0 0 

[12 – 16) 14 30 420 4 16 480 
[16 – 20) 18 25 450 8 64 1600 
ΣΥΝΟΛΟ  160 1600   4000 
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Γ3. s 5 1CV 0,5 50%
x 10 2

= = = = = , άρα δεν είναι οµοιογενές. 

 
 
Γ4. Κατά την οµαδοποίηση των παρατηρήσεων, θεωρούµε ότι τα στατιστικά δεδοµένα  

κατανέµονται οµοιόµορφα σε κάθε κλάση. Στην κλάση [4, 8) αντιστοιχούν 40 άτοµα, άρα 
κατ’ αναλογία στο τµήµα της [7, 8) θα αντιστοιχούν 10 άτοµα. 

 Στην κλάση [12, 16) αντιστοιχούν 30 άτοµα, άρα στο τµήµα της [12, 14] αντιστοιχούν 15 
άτοµα. 

 Οπότε, 10 45 15 70+ + =  άτοµα είχαν απώλεια βάρους από 7 µέχρι και 14 κιλά. 
 Επειδή κάθε άτοµο έχει την ίδια πιθανότητα να επιλεγεί για να υπολογίσουµε την 

πιθανότητα, χρησιµοποιούµε τον κλασικό ορισµό: 
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ΘΕΜΑ ∆ 
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 Η f είναι γνησίως αύξουσα στο διάστηµα ( ) ( )(P A ,  1 P A+ ⎤⎦  και γνησίως φθίνουσα στο 

( ) )1 P A ,  ⎡ + + ∞⎣ . 

 
 Παρουσιάζει για ( )x 1 P A= +  ολικό µέγιστο 
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∆2. Επειδή η συνάρτηση παρουσιάζει ακρότατο στο ( )0x 1 P A= +  είναι  
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 Το ενδεχόµενο να µην πραγµατοποιηθούν ταυτόχρονα τα Α, Β αντιστοιχεί στο ( )A B ′∩ . 
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∆4. Το ενδεχόµενο να πραγµατοποιηθεί µόνο ένα από τα Α, Β αντιστοιχεί στο 
( ) ( )A B B A− ∪ −  
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 ( ) ( )A B B A− ∩ − =∅ , οπότε από τον απλό προσθετικό νόµο 
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